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Untuk suatu graf G, suatu pelabelan-k total 𝑓: 𝑉(𝐺) ∪ 𝐸(𝐺) → {1,2, … , 𝑘} dikatakan 

suatu pelabelan-k total tak teratur titik jika setiap titik 𝑢 dan 𝑣 yang berbeda memenuhi 

𝑤𝑡𝑓(𝑢) ≠ 𝑤𝑡𝑓(𝑣) di mana 𝑤𝑡𝑓(𝑢) = 𝑓(𝑢) + ∑ 𝑓(𝑢𝑦)𝑢𝑦𝜖𝐸(𝐺) .  Nilai total 

ketakteraturan titik dari G adalah nilai k minimum sehingga G bisa dilabeli dari 

pelabelan-k total tak teratur titik. Untuk suatu graf G berorde n, pelabelan total 

𝑓: 𝑉(𝐺) ∪ 𝐸(𝐺) → {1,2, … , 𝑘} dikatakan pelabelan-k total tak teratur titik modular jika 

pemetaan titik terinduksi 𝑓: 𝑉(𝐺) → 𝑍𝑛 yang didefinisikan sebagai 𝑤𝑡𝑓(𝑢) = 𝑓(𝑢) + 

∑ 𝑓(𝑢𝑦)𝑢𝑣𝜖𝐸(𝐺)  (𝑚𝑜𝑑 𝑛) merupakan suatu bijeksi. Label 𝑓(𝑢) disebut sebagai bobot 

titik total modular dari titik u. Nilai total ketakteraturan titik modular suatu graf G, 

dinotasikan dengan 𝑚𝑡𝑣𝑠 (𝐺), adalah nilai k-minimum sehingga graf G dapat dilabeli 

dengan pelabelan k-total takteratur titik modular. Graf lolipop dinotasikan dengan 𝐻𝑝,𝑛, 

diperoleh dengan menambahkan sebuah lingkaran 𝐶𝑝 ke titik anting dari suatu lintasan 

𝑃𝑛. Pada skripsi ini, ditentukan nilai total ketakteraturan titik modular pada graf lolipop 

𝐻4,𝑛 

Kata kunci : Pelabelan total, pelabelan total titik tak teratur, pelabelan total titik tak 

teratur modular, nilai total ketakteraturan titik modular, dan graf lolipop. 
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For a graph G a total k-labeling 𝑓: 𝑉(𝐺) ∪ 𝐸(𝐺) → {1,2, … , 𝑘} is said to be a total 

vertex irregular k-labeling if every distinct vertex u and v satisfies 𝑤𝑡𝑓(𝑢) ≠ 𝑤𝑡𝑓(𝑣) 

where 𝑤𝑡𝑓(𝑢) = 𝑓(𝑢) + ∑ 𝑓(𝑢𝑦)𝑢𝑦𝜖𝐸(𝐺) .  The total vertex irregularity strength of G is 

the minimum k such that G can be labeled with a the total vertex irregular k-labeling. 

Given a graph G of degree n, the total labeling 𝑓: 𝑉(𝐺) ∪ 𝐸(𝐺) → {1,2, … , 𝑘} is said 

to be a modular total vertex irregular k-labeling if the induced vertex mapping 

𝑓: 𝑉(𝐺) → 𝑍𝑛 defined as 𝑤𝑡𝑓(𝑢) = 𝑓(𝑢) + ∑ 𝑓(𝑢𝑦)𝑢𝑣𝜖𝐸(𝐺)  (𝑚𝑜𝑑 𝑛) is a bijection. 

The label 𝑓(𝑢) is referred to as the total modular total vertex irregularity strength of 

vertex u. The modular total vertex irregularity strength of a graph G, denoted by 

𝑚𝑡𝑣𝑠 (𝐺), is the k-minimum  such that the graph G can be labeled with k modular total 

vertex irregularity strength. The lollipop graph, denoted by 𝐻𝑝,𝑛, is obtained by adding 

a cycle 𝐶𝑝 to the of a path 𝑃𝑛. In this thesis, the modular total vertex irregularity 

strength of lolipop graph 𝐻4,𝑛 is determined.  

Keywords: Total labeling, irregular total vertex labeling, the total vertex irregularity 

strength, the modular total vertex irregularity strength, and lollipop graph. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 


